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EXERCICE N°1

On considere la suite U définie sur IN par: u

= —"— pour toutn € IN
un+1 1+u p

1- Montrer que pour tout entier naturel nona: 0 < Un<1
2- Montrer que pour tout entier naturel n on a: Un+1-Un<0

n

3- On pose Vn=L
u,
a) Calculer Vo et V;
b) Montrer que v est une suite arithmétique dont-on précisera sa raison
c) Exprimer Vn en fonction de n puis Un en fonction de n

10
d) Donner la valeur de S= ka
k=0

EXERCICE N°2
I-Soit U une suite géométrique de premier terme U; et de raison q tel que
qg<-1
w+2u,+us =38
wuu;=-216

1-Calculer U; et g
2-Montrer que Un=2.(-3)"!
n
3-Déterminer n pour que Z ur =122
k=1

vi=2
IT- Soit V la suite définie sur IN*par :{ ,LneIN*
V1= Vntln

2
1-Calculer V; et V3
2-On pose pour tout non nul Wn= ﬁ+%
Un
a-Montrer que W est une suite géométrique déterminer sa raison

b-Exprimer Wn en fonction de n
EXERCICE N°3
s . P _ 1e=0
On considere la suite U définie par : {uﬁun_&n(—l)"l’neﬂv*
1-Calculer U;,U; et Us
2-Montrer que U.=U,-(-1)"
3-Considérons les suites suivantes V,=Uz, 1 et W,=Uz, pour tout p non nul
a- Calculer V{,V,,V3, Wi, WoetW;
b- Montrer que Wp.1-W,=-1
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c- Montrer que V,+W, est une suite constante ,en déduire que V est une suite
arithmétique
EXERCICE N°4
2+8y,
7+un
1-  Montrer que si up=2 alors la suite u est constante
2- On suppose que U 6[0,2[

Soit la suite u, définie par ug 6[0,2] et Upa=

a- Montrer que pour tout neINona :u, 6[0,2[
b- Montrer que pour tout ne IN on a: un.>up,
—2+u,

1+un
a- Montrer que v est une suite géométrique

b- Exprimer v,en fonction de n et up, en déduire I'expression de u, en
fonction de n et ug

c- Donner limy, , calculer lim 4,

EXERCICE N°5
Soit la suite U définir sur IN par : Up=2 et Une1=3Up-(n%+n) pour tout n dans IN
1- Calculer U; et U, . En déduire que U est ni arithmétique ni géométrique

2- Soit la suite V définie par : vnzun-% nz—n—%

a- Montrer que la suite V est géométrique et préciser sa raison puis limy,

n—>+0

3- Soit v la suite définie par : v,=

b- Exprimer V, puis U, en fonction de n

n
3- a- Calculer la somme S= Z Vi en fonction de n
k=0

b- Montrer par récurrence que pour out n entier naturel ona:
Sy nnt)(2n+l)
k=0~ T 6

c- Endéduire la somme S'= ,;)uk en fonctionde n

EXERCICE 6

n
Soit la suite w définie sur IN par :w,= (%) +2n+1

1- Calculer wy,wy,wW, puis vérifier que w n‘est ni arithmétique ni géométrique
2- Soit U la suite arithmétique tel que Us+U,=16 et U;;=23

a) Déterminer la raison r et le premier terme de la suite U

b) Exprimer Un en fonction de n

¢) Montrer que pour tout n€INon a : % uk:(n+1)2
k=0

3- Soit T la suite définie sur IN par To=1 et T,41= lTn+1

2
a) Calculer T, T, et T;
b) Montrer que pour tout n<€IN ;T,>2 en déduire que T,;1-T,<0 pour tout
n<IN
c) Soit la suite V définie sur IN par V,=T,-2
e Montrer que V est une suite géométrique de raison q et de premier
terme V,
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e Soit S,= ﬁ Vi calculer S, en fonction de n ;Montrer que
k=0

lim Sn=2

N—+o0
L . 10
4- Vérifier que W,= U,+V, puis calculer Y W
k=0

Exercice N°7

V4 . . . / . . UI:1
On définie la suite U définie sur IN* par : {u””:nz_ﬂ Un :neIN*

1- Calculer u; et uz .Vérifier que u n'est ni arithmétique ni géométrique

2- Pour neIN* on définie la suite v par : v,;%

a) Montrer que v est une suite géométrique de raison q= % dont-on
précisera son premier tferme

b) Ecrire v, a l'aide n puis montrer que un:%

n
c) donner nIim Vn.Exprimer a l'aide de n la valeur de S,= kzllvk puis
—>+00 =

calculer lim Sn
N—+0
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